Differentiaali- ja integraalilaskenta 2 (TFM)

MS-A0201 H
Hakula/Vatto

Harjoitukset, Viikko 5B, 2023

Maaritelmista

TEHTAVA M1 Mika on lyhin etédisyys pisteesta (0,—1) kayralla y =
V1 — 22? Voiko tehtdavan ratkaista Lagrangen kertoimien avulla?

TEHTAVA M2 Maarita tason pisteen lyhimmaén etaisyyden suorasta
kaava Lagrangen kertoimien avulla.

Johdanto

TEHTAVA J1 Etsi origon lyhin etdisyys hyperbelistd 22+ 8zy+7y? = 45
kayttdaen Lagrangen kertoimia.

TEHTAVA J2 Maéirita origon suurin ja pienin etaisyys kayrasta

Kotitehtavit

TEHTAVA K1 Suuntaissidrmion sdrmien pituuksien summa olkoon
12a. Maarita sarmion suurin mahdollinen tilavuus.

TEHTAVA K2 Ma4éirité funktion f(z,y, 2) = 2 +y° + 2% suurin ja pienin
arvo tason x + y + z = 3 ja pallon 22 + y? + 2% = 27 leikkausympyralla.



Haaste

Tarkastellaan funktiota f(z,y) rajoitusehdolla g(z,y,p) = 0, missi p
on parametri, joka ei ole kontrolloitavissa eika siten vaikuta funktion
f kriittisten pisteiden maarittdmiseen. Oletetaan, ettd (a,b) on eris
kriittinen piste. Maérita df (a,b)/dp eli ddriarvon muutos parametrin
suhteen.
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